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Zasady

� Rozwi ↪azanie każdego zadania należy zapisać na od-
dzielnej kartce.

� Każda kartka musi zawierać wydrukowan ↪a etykiet ↪e
z imieniem i nazwiskiem ucznia.

� Do zadań należy do l ↪aczyć kart ↪e zg loszenia, wype l-
niony formularz RODO oraz w lasnor ↪ecznie podpisane
oświadczenie o samodzielności w rozwi ↪azywaniu zadań.

Kontakt

Rozwi ↪azania należy nades lać na adres:

Dziekanat Wydzia lu FTiMS
Politechnika Gdańska
ul. Narutowicza 11/12
80-233 Gdańsk
z dopiskiem: Wygraj indeks. Matematyka.

Termin nadsy lania prac to
17 stycznia 2026 roku.

Zadania

1. Udowodnić, że jeśli d lugości boków trójk ↪ata tworz ↪a ci ↪ag arytmetyczny, to promień okr ↪egu wpisanego w ten trójk ↪at jest
jedn ↪a trzeci ↪a jednej z wysokości tego trójk ↪ata.

2. Znaleźć wielomian o najmniejszym możliwym stopniu i wspó lczynnikach ca lkowitych, którego pierwiastkiem jest liczba√
2 + 3

√
2.

3. Niech (an) b ↪edzie ci ↪agiem Fibonacciego, tzn.

a1 = a2 = 1 oraz an+2 = an+1 + an (n ≥ 1).

Sprawdzić, czy liczba a2025 jest podzielna przez 7. Odpowiedź uzasadnić.

4. Poci ↪ag mija nieruchomego obserwatora w czasie t1 sekund. Jad ↪ac z t ↪a sam ↪a pr ↪edkości ↪a, przejeżdża most o d lugości l
metrów w czasie t2 sekund, liczonym od momentu wjazdu lokomotywy na most do chwili opuszczenia mostu przez ostatni
wagon. Znaleźć d lugość oraz pr ↪edkość poci ↪agu.

5. W prostopad lościanie ABCDA′B′C ′D′ o kraw ↪edziach |AB| = |AD| = 12 oraz |AA′| = 30 punkt M leży na ścianie
ABCD i spe lnia warunki |MA| = |MB| =

√
37. Punkt N leży na ścianie przeciwleg lej i jest symetryczny do punktu M

wzgl ↪edem punktu przeci ↪ecia przek ↪atnych prostopad lościanu. Znaleźć d lugość najkrótszej drogi prowadz ↪acej po powierzchni
bry ly,  l ↪acz ↪acej punkty M i N .


